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 16. Ricominciamo dalla fine  
 
 

Torniamo a zeta, abbiamo da due secoli e mezzo che 
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quindi, se  
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è un  numero razionale. 
Per la [16.2] le espressioni [16.3] sono a tre parametri indipendenti m, r, n, mr/n, ossia 
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quindi, tabulando,  
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Si pone ora una questione: dato un qualsiasi numero razionale s compreso tra 0 ed 1, esiste 

una terna  nrm ,,  per la quale s
n
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soluzione? Quante, in caso affermativo? 
 
Dal momenti che i numeri razionali sono numerabili in qualsiasi intervallo e quindi anche in 

]0,1] mentre la [16.4] fornisce un numero di razionali dell’ordine di ∞3, possiamo dire che ogni 
numero razionale è un punto di accumulazione per la funzione q descritta. 

 
Consideriamo il valore q=1/2. Abbiamo il già visto  
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ma è 
 
 ...50070)4;170,170,4( ,q   
 
 
ora possiamo stabilire la sequenza di razionali 
 
 )2;2,2,2( tuutq          [16.5] 
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e trovare i valori di u in funzione delle t crescenti che meglio approssimano la frazione ½; 
l’approssimazione migliora con l’aumentare di t, u, come abbiamo visto. I primi termini sono 
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I numeri diventano rapidamente insostenibili, per cui scrivo solo la sequenza di 2u: 
 
2, 9, 170, 2260 a; 45360 a; 726600 a; …. 
 

 
a partire dal quarto termine i valori sono approssimati. 
 
Consideriamo q=3/4, allora 
 

35
8)1;3,3,1( q , 

 

49
36)2;4,4,2( q , 

 

6460318125682961654871338499632119065826
9985797139626061148895609080271581969760)3;17,17,3( q  

 
 

solo con gli indici: 
 

3, 4, 17, 71, 289, 1169, 4697 a, 18825 a, 75363 a 
 
 
Abbiamo (di)mostrato come, data un qualsiasi numero razionale s, esiste sempre una 

soluzione, approssimata a piacere, della equazione   
 

s
n

mrnrmq 





 ;,,  

 
 



   
 

Carmine Suriano 4 2017 

l’approssimazione migliora al crescere di m, r. Quanto più s si avvicina ad 1 tanto minori saranno i 
valori di m, r  a parità di approssimazione voluta. 
 
Un esempio su tutti. Sia s=2/3 e l’approssimazione cercata migliore di 10-3. La prima 
configurazione che soddisfa il requisito è  4;100,100,4q . Se invece s=4/5 basta utilizzare 
 3;13,13,3q . 

 
Il comportamento è di tipo logaritmico, avendosi asintoticamente, per r, n sufficientemente grandi 
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per cui si riesce ad effettuare il calcolo numerico di parametro r grande. 
 
  


